
Шаг №6 (Стереометрия)
1) Какое из утверждений верно?

1) Через прямую и две точки вне ее всегда можно провести
плоскость;
2) Окружность лежит в плоскости α, если она имеет с этой
плоскостью две общие точки;
3) Три точки лежат на одной прямой, если через них можно
провести две разные плоскости;
4) Прямая, пересекающая каждую из двух параллельных
прямых, лежит с ними в одной плоскости.

А Б В Г Д
1 1 и 3 3 и 4 2 и 4 все верны

2) Какие из утверждений верны?
1) Если прямая a параллельна плоскости α, то в плоскости
α существуют прямые, не параллельные прямой a;
2) Прямая a параллельна плоскости α, значит, прямая b па-
раллельная прямой a тоже параллельна этой плоскости;
3) Прямая a принадлежит плоскости α и параллельна плос-
кости β. Плоскости α и β пересекаются по прямойm. Значит,
прямые a и m параллельны.

А Б В Г Д
1 1 и 3 3 и 4 2 и 4 все верны

3) Какие из утверждений верны?
1) Три прямые в пространстве параллельны, значит, они ле-
жат в одной плоскости;
2) Три прямые перпендикулярны к одной и той же плоско-
сти. Значит, они лежат в одной плоскости.
3) Две прямые в пространстве перпендикулярны третьей пря-
мой. Значит, они параллельны.

А Б В Г Д
1 и 2 1 и 3 3 и 4 2 и 4 все ложны
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4) Концы отрезка лежат в двух взаимно перпендикулярных плос-
костях. Проекции отрезка на плоскости равны 20 см и 16 см.
Расстояние между основаниями перпендикуляров, проведен-
ных из концов отрезка к линии пересечения плоскостей, рав-
но 12 см. Найти длину отрезка.

А Б В Г Д
14 16

√
2 12

√
3 18

√
2 18

5) Точка M находится на расстоянии
√
17, 2 см от каждой вер-

шины равнобедренного треугольника ABC, в котором
AB = BC = 6 см, AC = 8 см. Найти расстояние от точкиM
до плоскости треугольника.

6) Через вершину прямого угла C треугольника ABC прове-
ден перпендикуляр DC к его плоскости длиной 3 см. Найти
расстояние от точки D до прямой AB, если AC = 8 см,
∠B = 60◦.

7) Из точки A к плоскости α проведены равные наклонные AB
и AC, угол между которыми равен 60◦. Найти градусную
меру угла между наклонной AB и ее проекцией на плоскость
α, если проекции наклонных взаимно перпендикулярны.

8) Из центра O правильного треугольника ABC к его плоско-
сти проведен перпендикуляр MO длиной 9 см. Перпенди-
куляр, проведенный из точки M к прямой AB, образует с
плоскостью ABC угол 30◦. Найти длину отрезка AB.

9) Через гипотенузу AB прямоугольного треугольника ABC
проведена плоскость, образующая с плоскостью треугольни-
ка угол 30◦. Найти расстояние от вершины C до этой плос-
кости, если катеты треугольника равны 6 см и 8 см.

10) Через катет прямоугольного равнобедренного треугольника
проведена плоскость, которая образует с плоскостью тре-
угольника угол 45◦. Найти градусную меру угла, который
образует гипотенуза треугольника с указанной плоскостью.
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11) Сторона основания правильной четырехугольной призмы рав-
на 4 см, а диагональ призмы образует с боковой гранью угол
30◦. Найдите высоту призмы.

А Б В Г Д
4 4

√
2 4

√
3 4

√
5 2

√
6

12) Основанием прямой призмы является равнобокая трапеция,
с меньшим основанием - 8 см, а острый угол - 60◦. Диагонали
трапеции является биссектрисами ее острых углов. Найдите
площадь боковой поверхности призмы, если диагональ приз-
мы образует с плоскостью основания угол 30◦.

13) Основание прямого параллелепипеда — ромб со стороной 4
см и острым углом 60◦. Найти большую диагональ паралле-
лепипеда, если его высота равна 4 см.

14) Диагонали граней прямоугольного параллелепипеда равны
13 см, 15 см и

√
106 см. Найти объем параллелепипеда.

15) Диагональ куба равна 2
√
3. Чему равен объем куба?

16) Найти ребро куба, если площадь его диагонального сечения
равна 16

√
2 см2.

17) В правильной четырехугольной пирамиде боковое ребро об-
разует с плоскостью основания угол 45◦. Найдите угол на-
клона боковой грани к плоскости основания.

А Б В Г Д
30◦ 45◦ 60◦ arctg

√
2 arctg 1

3

18) Основанием пирамиды является равнобедренный треуголь-
ник с основанием 16 см и боковой стороной 10 см. Проекци-
ей вершины пирамиды на плоскость её основания является
точка пересечения медиан основания. Наименьшее боковое
ребро пирамиды образует с плоскостью основания угол 60◦.
Найти объем пирамиды.

А Б В Г Д
36
√
2 64

√
3 96 54

√
2 121

19) Найдите площадь полной поверхности правильного тетраэд-
ра с ребром 4

√
3.

3



20) В правильном тетраэдре найдите угол между ребром и плос-
костью грани, не содержащей это ребро.

А Б В Г Д
arccos 1√

3
60◦ 45◦ arcsin 1√

6
30◦

21) Площадь осевого сечения цилиндра равна 156 см 2. Найдите
высоту цилиндра, если радиус его основания равен 6 см.

22) Параллельно оси цилиндра проведено сечение, площадь ко-
торого равна S, а диагональ сечения образует с плоскостью
основания угол α. Сечение пересекает нижнее основание ци-
линдра по хорде, которая видна из центра этого основания
под углом β. Найдите объем цилиндра.

А Б В Г Д

πS2 cosα tg β
π
√
S3 ctgα

4 sin2 β
2

π
√
S3 tgα

cos β 2π S

cosα sin β
2

π
√
S3 tgα ctg β

23) Развертка боковой поверхности цилиндра - квадрат со сто-
роной 3

√
π. Найдите объем цилиндра.

24) Высота конуса равна 18 см, а радиус основания - 6 см. Плос-
кость, перпендикулярная оси конуса, пересекает его боковую
поверхность по окружности, радиус которой 4 см. Найдите
расстояние от плоскости сечения до плоскости основания ко-
нуса.

25) Сечение, проведенное через две образующие конуса, имеет
площадь S. Это сечение пересекает основание конуса по хор-
де, которую видно из вершины конуса под углом α. Плос-
кость сечения образует с плоскостью основания конуса угол
β. Найдите объем конуса.

А Б В Г Д
πS
√
S sin β

sin2 α
πS
√
S tgα

3 sin β
2

πS
√
S cos α

2
tg β

πS
√
S sin 2α

3 cos β

πS
√
2S(sin β−sin3 β cos2 α

2 )

3 sin α
2

√
sinα

26) Площадь большого круга шара равна π
2 , а площадь сечения

шара плоскостью равна π
4 . На каком расстоянии от центра

шара проведено сечение?

27) Шар касается всех сторон равнобокой трапеции, основания
которой равны 16 см и 36 см. Найдите расстояние от центра
шара до плоскости трапеции, если радиус шара равен 13 см.
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