
Теория:
Пример. В правильную четырехугольную пирамиду вписан шар.
Найдите объем этого шара, если боковая грань пирамиды обра-
зует с плоскостью основания угол α, а расстояние от центра шара
до вершины пирамиды равно m.
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В задачах на комбинации тел очень важно провести подходящее
сечение и свести стереометрическую проблему к планиметриче-
ской. В нашем случае сечение SFK дает равнобедренный тре-
угольник в который вписана окружность. В этом треугольнике
легко получить r = OL = m cosα. В итоге, V = 4

3πm
3 cos3 α.

Пример. Найдите радиус сферы, описанной около правильного
тетраэдра с ребром a.
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Проведем секущую плоскость ASK. Точка O - основание высо-
ты тетраэдра. Легко доказать, что центр описанной сферы лежит
на высоте тетраэдра, однако, мы не знаем внутри или снаружи
∆ASK лежит эта точка. Поэтому применим следующий прием:
продлим высоту SO до пересечения с окружностью и рассмот-
рим прямоугольный ∆ASF , гипотенуза которого является диа-
метром. AS = a,AO = a√

3
. Отсюда находим, что SF =

√
6a
2 .

Следовательно, радиус описанной сферы R =
√
6a
4 .
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