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Теорема: Вокруг произвольного треугольника можно описать окруж-
ность.Центр этой окружности лежит в точке пересечения сере-
динных перпендикуляров к сторонам треугольника.
В случае остроугольного треугольника - центр описанной окруж-
ности лежит внутри треугольника;
В прямоугольном треугольнике - центр описанной окружности
лежит на середине гипотенузы;
В тупоугольном треугольнике - центр описанной окружности ле-
жит вне треугольника.
Для нахождения радиуса описанной окружности нет необ-
ходимости знать, где будет расположен центр. Достаточно знать
одну из сторон и угол, лежащий напротив этой стороны.
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Радиус описанной окружности находится по формуле: R = a
2 sinα.

Пример. Найти радиус описанной окружности, если длины сто-
рон треугольника равны: 5 см, 7 см и 10 см.
Воспользуемся теоремой косинусов, для того, чтобы найти коси-
нус угла, лежащего напротив стороны в 10 см.
102 = 52 + 72 − 2 · 5 · 7 cosα⇔ cosα = −13

35.

Тогда sinα =
√
1− cos2 α = 4
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Радиус описанной окружности R = 10

2 sinα = 5
4
√
66

35

= 175
4
√
66
.

Пример. Площадь прямоугольного треугольника равна
12, 5
√
3 см2, а один из углов равен 30◦. Найти радиус описанной

окружности.
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Пусть гипотенуза равна x см. Тогда катеты равны x
2 см и x

√
3

2 см.
Соответственно, площадь треугольника равна x2

√
3

8 = 12, 5
√
3.

Отсюда находим, что x = 10, а так как в прямоугольном тре-
угольнике центр описанной окружности лежит на середине гипо-
тенузы, радиус равен половине гипотенузы, что составляет 5 см.
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